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Exercice I. (8 points) I- Scit la matrice

3 2 -3
M = 1 -1 2
-1 -2 2

1) Calculer le déterminant de M. En déduire que la matrice M est inversible.

(2 pts)
2) Soient xy, w1 et 21 des nombres réels. Que peut-on dire du systéme:

dr+2y—-3z=m
T—y+ 22 =1
—r—-2yt+2z=2z1

ou z,y,z sont des nombres réels? Le résoudre. (1.5 pts)

3) En déduire M1 (1.5 pts)

[I- Résoudre 'équation différentiel linéaire du second ordre a coeflicients
constants: #(t) —6z(t) +8x(t) = 82+ 4t + 3 ol 2(t) = T;Sﬂ et z(t) = %[tﬂ.
(3 pts)
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Exercice I1. (8 points) 1) Une entreprise fabrique des pieces et chaque
piece peut avoir deux defauts de fabrications seulement: un défaut de diametre
et un defaut de longueur. Une étude statizque permet d’admettre que pour
une piece choisi au hasard dans la production d'une journée, la probabilité de
I'événement A : “La piéce posséde un défaut de diamétre” est P(A} = 0.02 et
la probabilite de 'événement B : “La piece possede un défaut de longuenr”
est P(B)=10.03
On admet que les événements A et B sont indépendants. Calculer 4 1072
pres, la probabilité de chacun des événements suivants:

a)] Fy: “La piéce possede deux défauts.” (1 pt)
b) E5: “La piéce posséde an moins un défaut.” (1.5 pts)
c} Eq: “La piéce possede aucun des deux défauts.” (1 pt)

2} Calenler Uintégrale triple suivante: I = [ [ [&fdrvdydz on V =
v

{(z,0,2) eRP0<2<1,0<y<1,0< 2 <x+y} (L5 pts

3) Etudier la convergence de la série numérique: Y(1 + 2)™ . (1.5 pts)

4] Déterminer le ravon de convergence de la série suivante: 3 %‘F“—ﬂz“.
(1.5 pts)

Probléme (14 points) Soit la suite (uy,) définie par ¥n € MH* u, =
—1)me= ]
L—,—l :
1) Montrer que |, | est majorée par une expression simple de n? et en déduire

que la série ¥ |uy| est convergente. (2 pts)
T w

2) Calculer les ntégrales K = [ e fcosntdt et J = [e *sinntdt. Puis les
0 0
exprimer en fonction de wn. (4 pts)

3] Soit la fonction f périodique de période 27, définie par:

[ 1-etsite(0,7
f(t) = { Dsite [m 27

i} Tracer sa courbe représentative pour t € [—m, 37|. (1.5 pts)
1) Caleuler les coéfficients de fourrier de f. Donner les résultats suivant la
parité de n. (4.5 pts)
+oo
ii) Caleuler 3~ uy, (2 pts).

n=]
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